Thu thuát lugng giác 


Nguyén Tié'n Chinh 


Phán 1: Ly thuyet + bien doi luong giác 

Bái 1 : Chon dáp án dúng khi rút gon các bieu thúc sau 

Vi du máu: Rút gon 

_ sin 4 x + sin 2x — cos i x 
tanlx — l 


Nháp 


sin 4 x + sin 2x — cos i x 
tan2x — l 


Cale: x = 60: 


P = — = cos220 = cos2x 
2 


Vi du 2- P — cos3x ~ cos ^ x _|_ szn3 x + sin3x 
cosx sin x 


Nháp 


cos 3 x — cos3x sin 3 x + sin 3x 


cosx 


sinx 


Cale: x = 60 => P = 3;Calc: x = 15 => P = 3... 


Vay P = 3 


Vi du 3 .Táp xác dinh cúa hám so y = - -¡= la 

2sinx — \l3 


A. D = R\ 

— + 2ki^;k e z 

3 


B. D = R\|- + 2fciT;Jk€z 
6 

C. D = R\ 

TT _. 5tT _ 1 1 

—h 2 /ctt,-1- 2k^;k 6 z 

6 6 

D. D = R\ 

-+2kK,— + 2kv;k&z 

3 3 


Nháp Mode 7 /(x) =- -j= 

2sinx — \¡3 

Start: 0 ; End 180 ; Step 15 ta có báng 


X 

f(x) 

0 

- 0.577 

15 

- 0.822 

30 

-1.366 





60 

ERROR 

120 

ERROR 


V áy dáp án lá D 

Ví du Hám So y = 4sinx +cos2x CÓ bao nhiéu Cuc tri thupc (0;2n) 
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Thú thuát lugng giác 


Nguyén Tien Chinh 


Có y' -4cosx-2sin2x 

, „ , f (x) = 4cosx-2sin2x f(x)-4cosx-2sin2x 

Nhap Mode7 v ' va v ' 

Start: 0;End : 280;Step : 15 Start: 280;End: 360;Step: 15 

Thay dói dáu 2 lan tai x = 90 v x = 270 nén hám so có 2 cuc tri 
Vi du : tim Max - Min hám so 


i. y = V2 cos2x + 4sinx tren ¿toan 


Có y' = — 2V2 sin 2x + 4 cosx 




Nháp Mode 7 /(x) = —2\Í2sin2x + Acosx Start: 0; End :90; Step 15 ta có 


X 

/ M 

0 

4 

15 

2.4494 

30 

1.0146 

45 

0 

60 

-0.443 

75 

-0.378 

90 

0 


Váy nghiém la x = ^;x = ^ 

Nhap f (x) = V2 cos2x + 4sinx Cale : x =0 

-► /(O) =\p2;Calc: x = 45-^ /(45) = 2Í2;Calc: x = 90-►/(*) = 4-^2 

chú y : có the nhap Mode 7 f (x) =y¡2 cos2x + 4sinx de tim M ax, M in nhnng 

Se phái kháo sát table nhíéu lán v] kho the lay biróc nháy quá 

lán do dó se láu hon cách tren 

Vi du giái các phuong trinh 
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Thu thuát lugng giác 


Nguyén Tié'n Chinh 


Bái 1 . Giái phuong trinh: 
cos3x -4cos2x + 3cosx -4 = 0 


VX G 


0; 14 


Lái giái 

Buóc 1: Nhap váo Casio 
Mode7, máy hien thi 

f(x} = ——— >f(x) = cos3x — Acos2x + 3cosx — 4 
Start: x = 0 
End:x =180 


Step: 15 

rp / 1 ? 

Ta co ket qua 
Lám tu’ong tu’ 


x = 90 = - 
2 


/W = 


nhap 


► /(*) = cos3x — 4cos 2x + 3 eos x — 4 


Start: x = 180 
End:x =360 


Step: 15 

rp / 1 a'. ? 

Ta co ket qua 

Het nghiem, bieu dién nhanh tren vong tron luqng giác ta có 


x = 270 = — 
2 


'K 



Hai nghiem doi xúng nhau qua goc toa do 
Do dó chí nhán nghiem x = -+k^ / keZ 

a ■ 2 


Buóc 2: Do bái chí yéu cau tim tren [0;14] nén ta lám tiep nhu sau 


Cho 0 < x 9 - + k'K,k G Z < 14 4» 0 < 0.5 + k < — ss 4.46 
2 TI 

Start: —3 

End: 3 

Step: 1 


Nhap mode7, f(x) = 0.5 + x;cho: 

Vay phuong trinh có 4 nghiem x = 


+k = { 0;1;2;3} 


ir 3 tt 5tt 7tt 
2 2 2 2 
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Nguyén Tié'n Chinh 


Bái 2 . Giái phuong trinh: (2 eos x -1] (2 si n x + eos x) = si n 2x - si n x 

f(x) = ——— >f(x) = (2cosx —1^(2 sin x +cosx) —sin2x +sin x 


Start: x = 0 
End:x =180 
Step: 15 


x = 60 = -;x = 135 = — 
3 4 


rn / 1 A', ? 

Ta co ket qua 
Lan 2 

f (xj — — — — >f(x) = \2cosx — í^(2.sinx + cosx) — sin2x + sinx 
Start: x = 180 
End:x = 360 
Step: 15 


x = 300 = — — ;x = 315 = —— 
3 4 


r-i-i / 1 ? 

Ta co ket qua 
Ket hop tren dudng tron ta có 

Các nghiem la 


x = ±—|- k2iK 
3 


x =-h /en 

4 



Chú y: các diem dúng mot minh +fc2n 
Có 2 diem doi xúng +7 ctt 

4 diem cách déu nhau +— 

2 

TÓng quát: neu có n diem cách déu ta + 


27ctt 


Bái 3 . Giái phuong trinh: cos3x + cos2x - cosx -1 = 0 

Huóng dan giái 

f(x) = eos 3x + coslx — cosx — 1 
Start: x = 0 
End:x =180 
Step: 15 


Ket quá 


x = 0 = /í2tt;x = 120 = —,x = 180 = -ir 

3 
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Thu thuát lugng giác 


Nguyén Tié'n Chinh 


/(x) = cos3x + cos2x - cosx — 1 
Start: x = O 
Lan 2 End: x = 180 
Step: 15 


Ket quá 


x = 240 



360 = 2tt = 0. 



Bái 4 . Giái phuong trinh: sin x + cosx +1 + sin 2x + eos2x = 0 (*) 

Hiróng dan giái 

/(x) = sinx +cosx+ 1 +sin 2x + cos2x 
Start: x = 0 

End: x = 180 cho 

Step: 15 

Lan 2 

/(x) = sinx + cosx + 1 + sin 2x + cos2x 
Start: x = 180 
End:x= 360 
Step: 15 


cho 


x = 240 =-,x = 315 =- 

3 4 


x = 120 = —,x = 135 = — 
3 4 



1. P = sin 4 x + sin 2 x eos 2 x 
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Thu thuát lugng giác 


Nguyén Tié'n Chinh 


Nháp P = sin 4 x + sin 2 xcos 2 x — sin 2 x roi Cale : x = 60 => P = 0;Calc: x = 45; P = 
dáp án la A 

A.sin 2 x B.cos 2 x C.coslx D.sinlx 

1. P = sin 4 x — cos 4 x + cos 2 x 

Nháp P = sin 4 x — cos i x + cos 2 x - dáp án 

Vi du sin 4 x — cos 4 x + cos 2 x — sin 2 x: Cale: x = 60 => P = 0 ;Calc: x = 15 => P = 0 
án la A 

A.sin 2 x B.cos 2 x C.coslx D.sinlx 

3. P = sin 2 xtanx + cos 2 x.cotx + Isinxcosx 


A.- 


B.- 


sinlx tanx 

4. P = cos 4 x — sin 4 x + Isin 2 x 

A.1 B.l 

5. P = cos 4 xIleos 2 x — 3) -h sin 4 x 1 sin 2 x — 3 


A.-1 


B.-l 


6. P = sin 6 x + cos 6 x — 1 sin 4 x — cos 4 x + sin 2 x 

B.- 0.5 


AO 


1 1 

7. P = sin xj- -(-- 


1 1 + cosx 1 — cosx 


A.1 

1 


R i 


8.P = \jsin 4 x + Acos 2 x + ^Jcos 4 x + 4sin 2 x 


A. A 
1 


1 


9. P = - 


l[sinlx + lcos 2 x — l) 2s[?> 
cosx — sinx — cos3x + sin3x 3 


A.sinx 


B.- 


sinx 


C.¬ 


coslx 


C.3 


C.l 


C.l 


C.yfl 


C.3 


C.cosx 


D.- 


cotx 


DA 


D.l 


D. —1.5 


D.l 


D.l 


D.- 


cosx 


0... váy 


.. váy dáp 
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Thu thuát lugng giác 


Nguyén Tié'n Chinh 


10. P = Vi + sinx + Vi —szzzx 

^ _ 1 + cosx + cos2x + eos 3x 

2 cos 2 x + cosx — 1 

A.sinlx B.lcosx 

sin 4 x + sin 2x — cos 4 x 


n 

0<x< — 

4 


C.cos2x 


12. P = 


tan2x — 1 


A.tan2x 


B.cot2x 


C.cos 2x 


13. P = 


sin 2 3x eos 2 3x 


sin 2 x cos 2 x 


A.8cos2x 


B.8cosx 


C.8sin2x 


^ p_ cos 3 x — cos3x sin 3 x + sin3x 


cosx 


A.3 


sinx 

BA 


C. 5 


15. Cho sin x = 

A. 2ÍV2+1 


V2-1 


sinx 


vói 0 < x < 90° váy P = cotx + - 
2 ' 1 + cosx 

B. 2 ÍV 2 - 1 ) C. y¡2~l 


16. Cho cotx = 3 váy cosx = ?;sinx = ? theo thú tu 


A 


1 


B. — 


1 


C. 


1 


VTó'VTó ‘ Vio'Vio ‘ Vio' Vio 

17. Biet tanx + 2cotx = 3 váy tanx = ?;cot x = ? theo thú tu 

A. -1; -1 hoác 4; -0.5 

C. 1; 1 hoác 4; 0.5 

Cáu 18. Biet sin x + cosx = m váy 

1. Sinxcosx = ? 


* m 
A. — 
2 


2. Szn 4 x + eos 4 x = ? 
A. ?7Z 4 


B. — 
2 


B. 7zz 2 — 2 


C. 


m 2 — 1 


C. 


1 + 2/zz 2 — zzz 4 


D.2sinx 


D. sin 2x 


D.8sinx 


D. 6 


D. 2Í1-V2 


D. 


Vio'Vio 


B. -1; -1 hoác 2; 0.5 
D. 1;1 hoác 2; 0.5 


D. 


1 — zzz" 


D. 


1 + zzz 4 — 2/zz 2 
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Thú thuát lugng giác 


Nguyén Tien Chinh 


3. tan 2 x + cot 2 x = ? 

. 4 — 2 m 2 
A. --— 


B. 


m 


4 — 2 m 4 


m 


C. 


2( m 4 — 2m 2 — 1 


D. 


»z 2 — 1 


2[—m i + 2m 2 +1 


?zz 2 — 1 


19. Bieu thúc A = eos 


R 

A. —,khi:k = 2n 
2 


7 

-b fcir 

6 


báng : 


R 

B. -—,khi:k = 2n + l 
2 


C. cá A va B déu 


dúng 


20. Táp xác dinh cúa hám so y = 


2 sin x — V3 


la 


A. D = R\ 


C. D = R\ 


—b 2 ki\;k G z 
3 


tv _. 5ty . . 

—b 2k r K , -b 2k^;k G z 

6 6 


B. D = R\ 


D. D = R\ 


TV 


—b 2ki^;k G z 
6 


— + 2fcir,— + 2k^;k G z 
3 3 


21. y = - 


4 — 5cosx — 2sin 2 x 
A. D = R\ 


có táp xác dinh la 


1 5tt _. . 

±-b2fcTi;fc Gz 

6 


B. D = R\ 

±— + 2fcir;/c G z 


4 


22. Táp xác dinh cúa hám so 
1 

a -J/ =-7C 

coíx —V 3 

A. D = R\\ — + k^;k^z 
6 


C. D = R\ 
b. y = tan2x + cot2x 


7T 7 TT 7 7 

—b/cii;—b/cTT;/c Gz 
3 2 


C. D = R\ 

± — + 2fcir;lcGz 

D. D = R\ 

± —+ 2fcir;fc G z 


6 


3 


B. D = R\ 


D. D = R\ 


TV 


—b/cir;Á:iT;A:Gz 

6 


2-K , TT , , 

-b/nr;—b/CTT;/cGz 

3 2 
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Nguyén Tien Chinh 


A. D = R\ 


krr , 

— ;k(Ez 

4 


C. D = R\{k^;kez} 
c. y = cot 


2x- 

3 


A. D = R\ 


C. D = R\ 


TT k TI , 

rY :kez 


5tt , . 

-b/CTr;/cez 

6 


e. y = 


sin 2 x 


— \-kl^;k€z 

2 


A. D = R\ 

C. D = R\{A:tt;á:gz} 


B . D = R\ 


D. D = R\ 


kit , 

— ;k<Ez 

2 


k'K , . 

-b/cir;/cez 

4 


B. D = R\ 


TT 


— + k^;k<Ez 
6 


D. Ket quá khác 


¡tan 

2 X + 1 


= R\ 

—+ kTT;kez 

2 

B. D = R\{fcTr;fcGz} 

= R 


D. Ket quá khác 

1 + cosx 



B. D = R 


D. D = R\{tt + k2i\;k e z} 


23. Chu ky cúa hám so 

1. y = cos2x 

A. 4tt B. 2-tt 

X X 

2. y = cot -—4 tan— 

2 2 

A. 4tt B. ti 

3. y = sin 2x + 3cos3x 

A. 2tt B. ti 


C. TT 
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Nguyén Tié'n Chinh 


24. Max - Min 

l.i / = sinx — 1 có GTLN - GTNN theo thú thu la 


A. 1;—1 


B. 1;—2 

C. 0;—2 

D. 0;—1 

2. y = 3cos2x + 2 





A. 5;—1 


B. 2;0 

C. 3; -1 

D. 2; -3 

3. y = — 2sinx + 4;x€ 

TT 7tT 
6'~6 




A. 5; 2 


B. 6; 1 

C. 4; -2 

D. 2; -2 

4. y = 4cos2x — l;x€ 

TT 5tT^ 

12'T 




A. 3; -1 


B. 2; -3 

C. 3; -5 

D. 1; -5 

5 ■ y — 3^1 +sinx —1 





A. 2; 0 


B. V 2 —1;0 

C. 3V2—1;—1 

D. 3V2+1;—1 

6 . y = 2 + 2sinx + cos 2 x 




A. 5; -1 


B. 3; 1 

C. 4;0 

D.2; 1 

7. y = 5 + 2smx + sz'A 





A. 5; 1 


B. 8; 3 

C. 7; 5 

D. 8; 4 

, 1 

8. y = sinx — eos x + - 
j 2 

A. —; 0 

2 


b.!;=5 

2 4 

1 1 

C. -- 
2 2 

D.2; -i 

9. y = 2sin 2 x + 4sinxcosx + 5 



A. 2V5-1 va -1 


B. 2 V 5 — 1 va 

V5 C. 2V5+1 va 1 

D. 2^5 +1 va 

10. y = a.cos i x + b.sin A 

A 

VI 

es 

V 

0 

* 



A. b va 0 


B. a va 0 

- , . ab 

C. 0 va - 

a + b 

t—. , . a-b 

D. b va - 

a + b 

, 3 sinx 

11. y =- 

2 + cosx 





A. 1 va — 


B. ^3 va —1 

C. V3 va — 73 

D. V2 va - V2 


15 - Phó Dúc Chinh - Da Náng hoác 12/5 Nguyén Thi Minh Khai Tel: 0905.558.918 












Thu thuát lugng giác 


Nguyén Tié'n Chinh 


- „ COSX 

12 . y — - ;xe 

2 A sin x 


TT TT 
2'2 


A 1 ' _ 1 

V3 


-i 

B. 43 va — = 
v3 


„„ cosx + 2smx + 3 , \ 

13. j/ =- ;xe -tt;tt 

2cosx —sotx + 4 ' 


A. 3 va O 


B. 1 va -1 


9 y 4r 

14. y = sin -— + eos -- + 1 

1 + x 2 1 + x 2 


A. 3 va 1 


B. 2 va -1 


2 sin 2 1 + sznl — 2 
15. Tap giá tri 
a. y = tan2x 

A. T = [—l;l] B. T = R 


khác 

b. y = tan3x + cot 3x 
A. T = [—2;2] 

c. y = cot 2x 
A. T = R 


khác 

d. y = sin x + cosx 


A. T = 


-V2;a/2 


e. y = sin x — cosx 


A. T = [0;1 

T = f— V2;V2 


B. T = [ l;l] 
B. T = [—2;2] 


B. T = [—2; 2] 
B. T = [ l;l] 


C. - 4 = va 0 

v3 


D. V3 


va 




C. 2 va — 
11 



C. — va — 2sm 2 l — sznl+ 2 D. 4 va 
8 


C. T = R\ 


IT fclT 

4+y 


D. Ket quá 


C. T = [— D. T = K 
C. T = R\{fc^} D. Ket quá 


C.T = R 


D. T = [—i;i] 


C.T = R 


D. 
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25. Hám so y = 1 — sin 2 x 
A. La hám so lé 

C. Hám so chán 

26. Hám so nao sau dáy chán 

A. y = sin 2x 

27. Hám so náo sau dáy chán 


A. y = \sinx\ 

y = x + sin x 

28. Hám so náo sau dáy lé 

1 

A. y = —sinxcos2x 

J 2 

y = 1 + tanx 

29. Hám so náo sau dáy lé 


A. y = | tanx 

y = sin x + cosx 

30. Kháng dinh náo sau dáy lá dúng 
A. Hám so y = cosx dong bien tren [0 ;tt 

[0;tt 


C. Hám so y = tan x nghich bien tren 


0;tt 


31. Kháng dinh náo sau dáy lá dúng 


A. Hám so y = \tanx\ luón dong bien 


°'2 


TT TT 
2'2 


B. Hám ko tu'án hoán 
D. Hám khong chán, khong lé 


B. y = x.cosx C. y = cotx.cosx 


^ tanx 

D. y = — 


sinx 


B. y = x 2 .sinx C. y = - 


trén D = R\ 


TT , 

-h kiT 

2 


cosx 


D. 


B ■ y = 2cos2x C. y = — 


sinx 


D. 


B. y = cot 3x C . y = 


sin x + \ 
cosx 


D. 


B. Hám so y = sinx dong bién trén 


D. Hám so y = cot x nghich bién trén 


D. Hám so y = \tanx\ lá hám so chán 
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C. Hám so y = \tanx\ có do thi doi xúng qua O D. Hám so y = \ta.nx\ luón nghich bien 


TT TT 
2'2 


32. Max - Min 

1. y = -V2 s inx có giá tri lón nhat la 

A. V2 B. 1 

2. y = — 3cosx + l có giá tri lón nhat la 

A.-2 B.4 

1 


C. 3 


C. 1 


D. 0 


D. ko xác dinh 


3- y — 


A. i 
2 


cosx + 1 


có giá tri nhó nhat la 


B. 1 


C '}~2 


D. Khóng xác 


dinh 


4. Giá tri nhó nhat cúa hám so y = 


1 + tan 2 x 

A. Khóng xác dinh B. 1 C. 2 

5. Kháng dinh nao sau dáy la dúng y = sin 2 x + 2 
A. Có GTLN la 2 B. Có GTLN la 3 

C. Có giá tri nhó nhat la 1 D. Có giá tri nhó nhat la 0 

TT TT 


D. 1,5 


6 . Kháng dinh nao sau dáy la dúng y = \sinx\ tren 


2 2 


A. Khóng có giá tri lón nhat 
C. Giá tri lón nhat la 1 


B. Có giá tri nhó nhat la -1 
D. Có giá tri nhó nhat la 1 

7. Giá tri nhó nhat cúa y =| cosij tren [—ti;ti] la 
A. —ti B. —1 C. 0 


D. Khóng có 


Itanxl tren 

TT TT 

- • — 

1 1 

2 '2j 


la 


A. — 
2 


B. 0 


c. S 


D. Khóng xác dinh 
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33. Nhán dang tam giác 

1. sin A +sin B + sinC — SinlA — sinlB — sin2C 

A. Vuóng B. can 

2. cosA+cosB + cosC + cos2A + cos2B + cos2C = 

A. Vuóng B. Can 

3. tan A + tanB + tanC + tan 2 A + tan2B + tan 2C 

A. Vuóng B. Can 

4. cotA +cotB + cotC + cot 2A + cot 2B + cot 2C 
A. Vuóng B. Can C. D'éu D. Vuóng can 


= O thi tam giác 
C. d'éu 

O thi tam giác 
C. deu 

= O thi tam giác 
C. D'éu 

= O thi tam giác 


D. vuóng can 


D.vuóng can 


D. Vuóng can 
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